Problema saptamanii 390
Dacd a,b,c = O verificAa + b + ¢ = 3,ardtaticia* + b3 + c?2 > a® + b? +c.
Solutii:
. Vom demonstra ca pentru orice x = 0 si orice numar natural k = 1 avem
xktl>xk+x—1 (1)
Inegalitatea (1) se scrie
Kax-D-(x-1)20 x-D?(xF1+-+x+1)=0.
Folosind inegalitatea (1) obtinem
a*+b3+c?=zaf+a-1+b*+b—-1+c+c—-1=a*+b*+c+a+b+c-3.
Il Aplicand inegalitatea lui Bergstrom avem

6 p4t .2 3 2 2
a® b* ¢ (a®>+b*+c¢)
4, p3 4 2
ad+tbhP+l=St+t—t—2————
a2 b 1 a’l+b+1

Rdmane sd ardtam cd a® + b2 4+ c > a? + b + 1. Deoarece ¢ = 3 — a — b, este suficient s3
demonstrdm cd a® + b2 + 3 —a — b = a? + b + 1. Ultima inegalitate se scrie

a?—a’—a+1+b-1?’20=(@-1%*@+1D+B-1)?2?=0.
. Folosim inegalitatea mediilor, grupand astfel incat sa micsoram puterile (dar sa ramana
sumaa + b+ c):

a*+a*+a*+1 bP3+DB34+1 c2+1 1 1

dyp3yp = - - - - 4 - Z___ 1=

a*+ b’ +c 3 + > + 1 373 >
>4a3+3b2+2 U_ o, +a3+1+1+b2+1+ 2_1_11_
=3 Ty TeeT g Ta ¢ 3 2 °T3727%6 =

>al+b%+c+a+b+c-3.



