BARAJE DE JUNIORI, AZERBAIDJAN, 2016
barajul 1

1. Fie a,b,c > 0 astfel incat a + b+ ¢ = 3. Aratati ca

b? + 2
2(ab+ D — 3abc > )
(ab+ bc + ca) ac_Za\/ 5

cyc

Vezi laici.

2. Fie ABCD un patrulater circumscriptibil. Fie M un punct pe latura AB. Fie
I, I si I3 centrele cercurilor inscrise in triunghiurile AM D, CM D, respectiv BMC'.
Demonstrati ca I;[513M este circumscriptibil.

Vezi problema G1 din ShortList BMO 2016, vezi aici.
3. Determinati toate perechile de numere prime (p, ¢) astfel incat p* +p = ¢ + ¢.
Vezi aicl.

4. Pe masa sunt trei gramezi de jetoane: prima contine a, a doua b, iar a treia c
jetoane, unde a > b > c. Jucatorii A §i B muta altenativ. A muta primul. La fiecare
mutare, jucatorul aflat la rand alege doua gramezi, apoi ia un numar de jetoane (minim
unul) din gramada aleasa care are mai putine jetoane gi le muta in gramada aleasa
care are mai multe jetoane. Daca gramezile alese au numar egal de jetoane, jucatorul
ia cel putin un jeton dintr-una din gramezi i le muta in cealalta. Un jucator castiga
daca dupa mutarea sa pe masa ramane o singura gramada. In functie de valorile lui
a, b, c, stabiliti care dintre cei doi jucatori are strategie castigatoare.
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