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Problema 1
Etapa 1
ClasaaVlll-a

Problema 1. Se considera numerele reale pozitive a, b, ¢, cu axbxc =1. Demonstrati ca:

a) §+93a+£;
b ¢ c

a b b, c c a
b) —+—+—+—+—+—-3a+b+c+arb+bxc+cra.

b a ¢ b a ¢
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Problema 2

ViitoriOlimpici.ro Etapa 1
ClasaaVlll-a

Problema 2. Se considera triunghiurile asemenea ABC si BDC, astfel incat A si D sunt de o parte
si de alta a dreptei BC. Notam cu E simetricul lui B fata de C. Aratati ca:

a) patrulaterul ABDE este inscriptibil;
b) daca AE = AC, atunci triunghiul ABD este isoscel.
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Problema 3
ViitoriOlimpici.ro Etapa 1
ClasaaVlll-a

Problema 3. Alex are o bucata de branza de 1 kg. Alege un numar a >0, a 11 si taie bucata de
branza in doua bucati, astfel incat raportul maselor acestora sa fie egal cu g . Apoi, poate sa aleaga
una dintre bucatile ramase si sa o taie, astfel incat raportul maselor bucatilor obtinute din ea sa fie
egal cu é. Alex face un numar finit de taieturi, la fiecare etapa Tmpartind o bucata de branza in

doua, dupa acelasi procedeu. Aratati ca este posibil ca Alex sa aleaga un numar a cu ajutorul
caruia sa obtina doua gramezi de bucati de branza, astfel incat fiecare dintre gramezi sa cantareasca
0,5 kg.
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Problema 4
ViitoriOlimpici.ro Etapa 1
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Problema 4. Spunem ca o multime Ac R" cu cel putin doua elemente este practica, daca sunt
indeplinite simultan conditiile:
(i) pentruorice x,ye A cu x =Yy, unul singur dintre numerele x+y si xy este rational;

(ii) pentru orice X,y € A cu X # Y, numirul x>+ y? este rational.

a) Determinati multimile practice A pentru care J2+BeA.

b) Dati exemplu de multime practica A care are o infinitate de elemente si este inclusa in (O, 1] .
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