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Concursul National ”Stelele Matematicii” - Etapa Nationala, 10 decembrie 2022

JUNIORI

Problema 1. Determinati numerele naturale n cu proprietatea cé existd « si b numere intregi
astfel incat a + 20 = n2022 gj o2 4 4b = 2023,

Problema 2. Fie n € N, n > 4 gi numerele reale aq, as, . .., a, astfel incat
3_ 2 2 2
G = fp1 T Gkya T Ghgs
pentru orice k € {1,2,...,n} — indicii fiind considerati modulo n: a,1 = a1 Sl aptz = ag.
Aridtati cA a1 =ag = ... = an.
Problema 3. Un domino este un dreptunghi format din doua pétrate unitate care au o latura
comuni. Un pitrat 6 x 6 este pavat cu 18 dominouri (acestea au interioarele digjuncte doui

cite doud si acopers tot patratul). Aritati cd existd o dreaptd care traverseazd interiorul
patratului, fira sa traverseaze interiorul vreunui domino.

Problema 4. Fie ABC'D un patrulater convex pentru care existd un punct P in interiorul
acestuia astfel incét LZAPB+/CPD = ZAPD+/BPC, LPAD+/PCD = ZPAB+/ZPCB s
/PDC+/PBC = /PDA+/PBA. Demonstrati ca patrulaterul ABC D este circumseriptibil.

Timp de lucru: 4 ore



