Problema 1.

In tetraedrul VABC, considerim un punct arbitrar P in interiorul fetei
ABC. Paralelele duse prin P la muchiile VA, VB, VC intersecteaza fetele
tetraedrului in punctele A’, B’ respectiv C’. Aratati ca:

PA’+PB’+PO’_1
VA VB VC




Problema 2.
Fie a1, aqg, as, ..., agee o scriere arbitrara a numerelor 1, 2, 3, ..., 2022.
Aratati ca printre numerele

|CL1 — 1‘ s ’CLQ — 2‘ s ’ag — 3‘ s eeey ‘CLQOQQ — 2022’

exista (cel putin) doua numere egale.



Problema 3.

Fie ABCDA B'C'D’ un paralelipiped dreptunghic de dimensiuni a, b, ¢
si diagonala egala cu d. Daca notam cu k distanta de la A la planul (A’BD)
iar cu V' volumul paralelipipedului, aratati ca

V > dv/3k2.



Problema 4.
Fie a un numar natural nenul. Sa se demonstreze ca a este patrat
perfect, daca si numai daca, oricare ar fi b € N* exista ¢ € N* astfel incat
a + be sa fie patrat perfect.



