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§1 Subiecte

Problema 1
Fie p ≥ 3 un număr prim. Să se arate că numerele

71 + 91, 72 + 92, . . . , 7p−1 + 9p−1

nu pot da resturi distincte la împărt, irea cu p.

Problema 2
Fie ABC un triunghi obtuzunghic în A, cu O centrul cercului circumscris. Fie punctul D în
interiorul triunghiului, pe bisectoarea unghiului ^ABC s, i pe perpendiculara în A pe AC.
Segmentele (BC) s, i (OD) se intersectează în E. Arătat, i că (AE este bisectoarea unghiului
^OAD.

Problema 3
Determinat, i toate numerele naturale nenule n pentru care pătrăt,elele unui tabel n× n pot
fi completate cu numere din mult, imea {1, 2,−3} astfel încât suma numerelor de pe fiecare
linie s, i de pe fiecare coloană a tabelului să fie 0.

Problema 4
Fie A o mult, ime de numere naturale nenule care are următoarele proprietăt, i:
i) 5 ∈ A;
ii) dacă x, y ∈ N∗, atunci x2 + y2 ∈ A dacă s, i numai dacă x ∈ A s, i y ∈ A.
Demonstrat, i că A = N∗.

Timp de lucru: 240 de minute.
Pentru fiecare problemă se acordă maxim 7 puncte.
Nu este permisă utilizarea calculatorului sau a oricărui alt instrument, cu except,ia riglei s, i a
compasului.
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