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Problema 1. Considerăm m s, i n numere naturale nenule. Determinat, i:[
m
√

2021 + 45n

m + n

]
+

[
45m + n

√
2021

m + n

]
.

(Am notat [x] partea ı̂ntreagă a numărului real x.)
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Problema 2. Pentru un număr natural n ∈ N∗ notăm cu τ(n)
numărul divizorilor lui n.

(a) Demonstraţi că τ(n) ≤ 2[
√
n], ∀ n ∈ N∗.

(b) Aflaţi toate valorile lui n ∈ N∗ pentru care inegalitatea de la
(a) devine egalitate.
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Problema 3.
Ana s, i Bogdan joacă următorul joc cu un pion pe o tablă 1 × (N + 2). La ı̂nceput Ana plasează pionul

oriunde pe tablă. La fiecare mutare Bogdan alege un număr natural nenul n. Ana trebuie să mute pionul
la stânga sau la drepta cu n pătrăt,ele. Ana câs,tigă dacă pionul părăses,te tabla iar Bogdan câs,tigă dacă
pionul ajunge ı̂ntr-unul dintre cele două capete. Determinat, i valorile lui N pentru care Bogdan câs,tigă
ı̂ntr-un număr finit de mutări.
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Problema 4. Fie ABCD un pătrat. Pe latura BC se consideră punctul E astfel 
încât m (∢ BAE)=15°. În interiorul pătratului se construie te ște ∆CEF echilateral .

a) Arăta i că punctele ți că punctele B ,F ,D  sunt coliniare.
b) Afla i ți că punctele m (∢ AFD ).


