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§1 Subiecte

Problema 1
Pentru fiecare număr pozitiv întreg n notăm cu S(n) suma cifrelor lui n. Spunem că n are
proprietatea P dacă elementele secvent,ei infinite n, S(n), S(S(n)), .... sunt toate numere
pare s, i spunem despre un număr n că are proprietatea I dacă toate elementele din secvent,a
sunt impare. Demonstrat, i că pentru numerele întregi n ∈ {1, 2, 3, ..., 2021} sunt mai multe
numere n cu proprietatea I decât cu proprietatea P .

Problema 2
Fie I centrul cercului înscris în 4ABC. S, tim că perimetrul triunghiului 4ABC este egal cu
25, iar AC = 10. Un cerc care trece prin punctele I s, i B intersectează prelungirea laturii AB
în punctul M s, i segmentul (BC) în punctul N, astfel încât B ∈ (AM). Care este valoarea
diferent,ei BN −BM?

Problema 3
Fie a, b, c > 0. Arătaţi că
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Problema 4
Fie n ≥ 3 un număr natural. Fiecare din numerele naturale de la 1 la 2n se colorează cu
ros,u sau cu albastru, jumătate din ele trebuind să fie ros, ii, iar cealaltă jumătate albastre.
Apoi se consideră k, numărul numerelor naturale care se pot scrie ca suma dintre un număr
ros,u s, i unul albastru. Aflat, i cea mai mare valoare posibilă a lui k.

Timp de lucru: 240 de minute.
Pentru fiecare problemă se acordă maxim 7 puncte.
Nu este permisă utilizarea calculatorului sau a oricărui alt instrument, cu except,ia riglei s, i a

compasului.
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