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§1 Subiecte

Problema 1
Aflat, i numărul tuturor perechilor de numere întregi pozitive (m, n) astfel încât n|12m− 1 s, i
m|12n− 1.

Problema 2
Considerăm o tablă pătrată 6× 6 formată din 36 pătrăt,ele unitate. Definim o "diagonală"
ca fiind cele s,ase pătrăt,ele de coordonate (i, j), 1 ≤ i, j ≤ 6 pentru care i− j = k (mod 6),
unde k ∈ {0, 1, 2, 3, 4, 5}. Avem deci 6 diagonale. Demonstrat, i că este imposibil să punem
numerele de la 1 la 36 în pătrăt,elele tablei, astfel încât fiecare număr apare exact o dată,
iar suma numerelor de pe orice linie, coloană sau diagonală să fie aceeas, i.

Problema 3
Determinat, i numărul de moduri distincte de a partit, iona mult, imea numerelor naturale în
două submult, imi, astfel încât în fiecare submult, ime raportul oricăror două elemente nu este
număr prim.

Problema 4
Fie a, b, c > 0, cu proprietatea a2 + b2 + c2 = 3. Arătaţi că are loc inegalitatea:
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a
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b
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c

)
+ b2 + 3c2 ≥ 24.

Timp de lucru: 240 de minute.
Pentru fiecare problemă se acordă maxim 7 puncte.
Nu este permisă utilizarea calculatorului sau a oricărui alt instrument, cu except,ia riglei s, i a

compasului.

Subiecte http:\\upper.school Pagina 2

https://upper.school/course/pregatire-usimc-2020-2021/

	Subiecte

