Language: Romanian

vineri, 11 septembrie 2020

Problema 1. Determinati toate tripletele (a, b, c) de numere reale care satisfac sistemul de ecuatii:

11 1 . 5 5 5 1 1 1
a+b—|—c:a+g—|—g si a®+0b —1—0294—?—1—?-

Problema 2. Fie ABC un triunghi dreptunghic cu m(£ZBAC) = 90° si fie E piciorul perpendicularei
din A pe BC. Fie Z # A un punct pe dreapta AB astfel incat AB = BZ. Fie (¢) cercul circumscris
triunghiului AEZ. Fie D al doilea punct de intersectie a lui (¢) cu ZC'si fie F' punctul diametral opus
lui D in cercul (¢). Fie P punctul de intersectie a dreptelor F'E si CZ. Daca tangenta in Z la cercul
la (c) intersecteaza PA in punctul 7', demonstrati ca punctele T, E, B, Z sunt conciclice.

Problema 3. Alice si Bob joaca urmatorul joc: Alice alege o multime A = {1,2,...,n}, unde n > 2
este un numar natural. Apoi, incepand cu Bob, ei aleg alternativ cate un numar din multimea A,
respectand urmatoarele conditii: initial Bob alege orice numar doreste, apoi numarul ales la fiecare
pas trebuie sa fie diferit de toate numerele alese anterior gi trebuie sa difere cu 1 de un numar deja
ales. Jocul se termina atunci cand toate numerele din multimea A au fost alese.

Alice castigd dacd suma tuturor numerelor alese de ea este numir compus. In caz contrar castigs Bob.
Stabiliti care din cei doi jucatori are strategie de castig.

Problema 4. Determinati toate numerele prime p si ¢ pentru care

p+4q

este numar prim.

Language: Romanian Timp de lucru: 4 ore si 30 de minute
Fiecare problema valoreaza 10 puncte.



