Problema sdptdmanii 215

Care este cel mai mare numadr natural care nu se scrie ca suma dintre un
multiplu pozitiv a lui 42 si un numdr natural compus?

Solutie:

Réispunsul este 215.

Observdm cu usurintd cd scdzand din numdrul 215 un multiplu pozitiv a
lui 42 obtinem mereu un numdr natural prim sau un numdr negativ.
Presupunem, prin absurd, ca existd un numar natural n, n > 215 astfel

n
incat n — 42k sa fie prim oricare ar fi k un numér natural nenul, k < —.

42

Evident n trebuie si fie impar, deoarece, in caz contrar n — 42 ar fi un
numdr par mai mare decat 2, care ar fi compus, ceea ce conduce la o
contradictie.

Vom analiza mai multe cazuri in functie de ultima cifrd a lui n.

1) Daci n are ultima cifrd 1 atunci n — 126 ar avea ultima cifrd 5 , deci
acesta este un numar divizibil cu 5 strict mai mare decéat 5. Astfel
acesta ar fi compus, contradictie.

2) Dacé n are ultima cifrd 3 atunci n — 168 ar avea ultima cifrd 5 , deci
acesta este un numadr divizibil cu 5 strict mai mare decéat 5. Astfel
acesta ar fi compus, contradictie.

3) Daci n are ultima cifrd 5 atunci n — 210 ar avea ultima cifrd 5 , deci
acesta este un numadr divizibil cu 5 strict mai mare decéat 5. Astfel
acesta ar fi compus, contradictie.

4) Dacé n are ultima cifrd 7 atunci n — 42 ar avea ultima cifrd 5 , deci
acesta este un numadr divizibil cu 5 strict mai mare decéat 5. Astfel
acesta ar fi compus, contradictie.

5) Daci n are ultima cifrd 9 atunci n — 84 ar avea ultima cifrd 5 , deci
acesta este un numadr divizibil cu 5 strict mai mare decéat 5. Astfel
acesta ar fi compus, contradictie.

Din cele 5 cazuri analizate, tragem concluzia cd dacd n > 2135 atunci n se

poate scrie ca suma dintre un multiplu pozitiv a lui 42 si un numar

natural compus, presupunerea fiind falsa.

In concluzie raspunsul este 215.






