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Problema 1. Aflaţi numărul natural n pentru care există exact 1001 perechi (a, b)
de numere ı̂ntregi astfel ı̂ncât

ab

a + b
= 2n.

Problema 2. Vasile are o expresie numerică de forma

× + ×

şi patru cartonaşe cu câte un număr pe care le poate pune ı̂n cele patru locuri
libere (marcate cu ,, ”) ı̂n expresia dată.
Vasile a ı̂ncercat toate modalităţile posibile de a completa cele patru locuri libere
şi a obţinut de fiecare dată acelaşi rezultat. Demonstraţi că numerele scrise pe trei
dintre cartonaşele sale sunt egale.

Problema 3. Patrulaterele ABCP şi A′B′C ′P ′ sunt ı̂nscrise ı̂n două cercuri con-
centrice. Dacă triunghiurile ABC şi A′B′C ′ sunt echilaterale, demonstraţi că

P ′A2 + P ′B2 + P ′C2 = PA′ 2 + PB′ 2 + PC ′ 2.

Problema 4. Un pătrat 7 × 7 este ı̂mpărţit ı̂n 49 de pătrăţele mici. În aceste
pătrăţele se scriu numerele de la 1 la 49. Demonstraţi că, indiferent de modul
de completare a pătrăţelelor cu numere, există ı̂ntotdeauna un pătrat 2 × 2 cu
proprietatea că suma celor patru numere din pătrăţelele sale este cel puţin 81.


