TEST DE ANTRENAMENT nr. 4
Arabia Saudita, 2019

Problema 1. Fiecare numar intreg este colorat cu una din trei culori. Aratati ca
exista doua numere diferite de aceeasi culoare a caror diferenta este patrat perfect.

Problema 2. Fie a, b, c numere reale pozitive astfel incat a® + b* + ¢ = 1. Aflati
valoarea minima a expresiei
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Problema 3. Fie d un divizor pozitiv al numarului A = 1024'9%4 + 5 si s& pre-
supunem ca d se poate scrie sub forma d = 222+ 2xy + 3y?, cu x, y numere intregi.
Ce resturi putem obtine cand il impartim pe d la 207

Problema 4. Un numar natural nenul n este draguf daca suma patratelor divi-
zorilor sdi naturali este (n + 3)?. De exemplu, 287 = 7 - 41 este dragut deoarece
12 + 7% + 412 + 287% = 84100 = (287 + 3)?. Demonstrati ca, dacid pentru doua
numere prime p si ¢ (nu neaparat diferite) numarul n = pq este dragut, atunci
n+ 2 si 2(n 4 1) sunt, ambele, patrate perfecte.



