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Problema 1. Determinati toate numerele naturale nenule k pentru care ecuatia

[2,y] = (z,y) = k(z — y)

nu are solutii (z,y), z,y € N*, cu x # y.
(S-a notat cu [z,y] si (z,y) cel mai mic multiplu comun, respectiv cel mai mare
divizor comun al numerelor z,y.)

Problema 2. Fie n > 2 un numar natural si x1, xs, ..., 2, numere reale pozitive.
Demonstrati ca
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Problema 3. Fie ABCD un tetraedru. Aratati ca inaltimile din A si din B ale
tetraedrului sunt concurente daca si numai daca AB 1L CD.

Problema 4. a) Fie n > 2 un numar natural si ay, as, ..., a, numere naturale
nenule. Aratati ca daca impartind, cu rest, numarul a; + as + . . . + a, la numerele
ai, as, ..., a, se obtin caturi egale, atunci numerele ay, as, ..., a, sunt egale.

b) Demonstrati ca afirmatia de mai jos este adevarata pentru un numar natural
n, n > 2, daca si numai daca n este par:

,,daca m numere naturale nenule ay,as,...,a, au proprietatea ca impartind, cu
rest, numarul a; +as + . .. + a, la numerele 2a4, 2as, ... , 2a, se obtin caturi egale
atunci numerele aq, as, . . ., a, sunt obligatoriu egale.”

Andrei Eckstein

Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro



