¢

Vl ltO r' 0 I I m p | Cl . ro Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro

Problema 1. Fie m si n numere naturale nenule cu proprietatea ca m? +n? +m
este divizibil cu mn. Demonstrati cd m este patrat perfect.

Problema 2. Aflati ultimele 500 de cifre ale numéarului
N=1-21.3421.22.5431.23. 74+ ...42019!-22919. 4039,

unde n! =1-2-3-... n pentru orice numéar natural nenul 7.

Problema 3. Fie P un punct din interiorul paralelogramului ABC'D astfel incat
sa avem [C'P] = [BC|. Dacd M si N sunt mijloacele segmentelor [AP] si respectiv
[C'D], aratati ca BP este perpendiculard pe M N.

Problema 4. La un turneu de volei, fiecare dintre echipele participante joaca
exact un meci impotriva fiecireia dintre celelalte echipe. Fiecare meci are o echipa
cagtigdtoare care primegte un punct si o echipa pierzatoare care primeste 0 puncte.
Se constata ca la sfargitul turneului existd o echipa care a acumulat mai putine
puncte decat celelalte gi astfel ea ocupa in clasamentul final, singura, ultimul loc.
De asemenea, se observa ca fiecare echipa, cu exceptia celei clasate pe ultimul loc,
a pierdut exact un meci impotriva unei echipe care a acumulat mai putine puncte
decat ea.

a) Demonstrati cd nu este posibil ca la turneu sa fi participat 6 echipe.

b) Aratati printr-un exemplu ci este posibil ca la turneu sa fi participat 7 echipe.
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