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Clasa a VII-a

Problema 1. Fie n > 2 un numar natural. Avem n cartonage pe care sunt scrise
numerele de la 1 la n si n urne, si ele numerotate de la 1 la n. In fiecare urna se
introduce cate unul din cartonase, apoi, pentru fiecare urni, se face suma dintre
numirul urnei si cel scris pe cartonasgul aflat in urna.

a) Aritati cd dacd n este numdr par, printre cele n sume calculate, vor exista doua
care dau acelasi rest la impartirea cu n.

b) Aratati ca oricare ar fi n > 2 un numér natural impar, distribuirea cartonagelor
in urne se poate face in asa fel incat cele n sume sa dea resturi diferite la impartirea
cu n.
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Problema 2. Numim o multime M de numere naturale ,buna” daca, pentru orice
x € M, cel putin unul dintre numerele z + 1 gi y/z se afla in M.

a) Determinati toate multimile bune de 4 elemente.

b) Aratati cd pentru orice n € N* existd o multime buna cu n elemente.

Problema 3. In triunghiul ABC, m(£C) = 2 - m(£B). Punctul P este un punct
in interiorul triunghiului ABC care are proprietatea ci AP = AC ¢i PB = PC.
Demonstrati cd m(ZPAC) =2 - m(£LBAP).



