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Problema 1. Helen imparte numarul 365 la fiecare din numerele 1,2, ..., 365 si
intocmeste lista celor 365 de resturi obtinute.

Apoi Phil imparte numarul 366 la fiecare din numerele 1,2, ..., 366 si intocmeste
lista celor 366 de resturi obtinute.

Care din cei doi are suma resturilor de pe lista sa mai mare gi cu cat?

Olimpiada Marea Britanie, 2017-2018

Problema 2. Fie n > 3 un numar intreg. Demonstrati ca este posibil ca,
eliminand cel mult doua dintre elementele multimii {1,2,...,n}, s obtinem o
multime care are suma elementelor patrat perfect.

Mihail Baluna

Problema 3. a) Fie P4p, Pgc, Pep si Ppa puncte pe muchiile (AB), (BC),
(C'D), respectiv (DA) ale unui tetraedru ABCD.

Aratati ca planele (P4pCD), (PpcDA), (PepAB) si (PpaBC') au un punct comun
daca si numai daca are loc relatia

APap BPpc CPep DPos
PispB PpcC PopD PpaA

(Teorema lui Ceva in spatiu)

b) Fie Pap, Ppc, Pcp, Ppa, Pac i Pgp puncte pe muchiile (AB), (BC), (CD),
(DA), (AC), respectiv (BD) ale unui tetraedru ABCD cu proprietatea ca exista
punctele {AI} = BPCD N CPBD N DPBc, {BI} = APCD N CPDA N DPAC7

{Cl} = APBD ﬂBPDA ﬂDPAB §l {D/} = APBCHBPAC ﬂCPAB.

Demonstrati ca dreptele AA’, BB, CC' si DD’ sunt concurente.

Problema 4. In casutele unui patrat 10x 10 se scriu numerele 1,2, 3, ..., 100 astfel
incat oricare dous numere consecutive sa se afle in casute vecine.! Demonstrati ca
exista o linie sau o coloana care contine cel putin doua patrate perfecte.

Adrian Zahariuc

! Dous cisute sunt vecine daci au o laturs comuna.
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