¢

Vl ltO r' 0 I I m p | Cl . ro Concursul Gazeta Matematica si ViitoriOlimpici.ro

Problema 1. Fie a si b doua numere naturale nenule cu proprietatea ca ab divide
a® + b2, Aratati cd a = b.

Problema 2.

a) Aratati ca daca a,b,c > 1, atunci a + b+ ¢ + 3abc > 2(ab + bc + ca). Céand are
loc egalitatea?

b) Aratati ca daca a,b,c € [0, 1], atunci a + b+ ¢ + 3abc > 2(ab + bc + ca). Cand
are loc egalitatea?

c¢) Este adevarat ca a + b+ ¢ + 3abe > 2(ab + bc + ca), pentru orice a,b,¢ > 07

Problema 3.
Fie ABC un triunghi de arie 1. Notam cu M piciorul perpendicularei din B pe
bisectoarea unghiului C'. Determinati aria triunghiului AMC.

Problema 4. Un patrat 3 x 3 este impartit in noua patratele 1 x 1. Fie M
multimea centrelor acestor noua patratele.

a) Aratati ca exista 6 patrate care au toate varfurile in multimea M.

b) Pe fiecare punct din multimea M se scrie unul din numerele de la 1 la 9 astfel
incat fiecare numar sa fie folosit exact o data si, pentru fiecare din cele sase patrate
care au varfurile iIn M, suma numerelor scrise pe cele patru varfuri ale sale sa fie
aceeasi.

In cate moduri se poate se poate face etichetarea varfurilor ca sa fie indeplinite
conditiile de mai sus?
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