Barajul nr. 2 pentru JBMO
6 mai 2018

Problema 1. Fie aj,as,...,a1000 un sir de numere intregi astfel incat a; = 3,
as = 7 gi, pentru orice n = 2,3,...,999,

Upi1 — A = 4(a1 + ag)(az + az) - -+ (an_1 + ay).

Determinati numarul indicilor 1 < n < 1000 pentru care a, + 2018 este patrat
perfect.

Problema 2. Un punct E situat in interiorul unui paralelogram ABC'D satisface
IBAFE = <BCE. Aratati ca centrele cercurilor circumscrise triunghiurilor ABFE,
BCE, CDFE si DAFE sunt conciclice.

Problema 3. Intr-un turneu de sah organizat la o scoala, fiecare doi elevi ai scolii
au jucat o partidd unul contra celalalt. Aflati numarul minim de elevi pe care il
poate avea scoala daca fiecare fata are cel putin 21 de victorii impotriva baietilor
si fiecare baiat are cel putin 12 victorii impotriva fetelor.

Problema 4. Fie x,y, z numere reale cu proprietatea ca /z, \/y, /2 sunt lungimi

x z
de laturi de triunghi gi ca — + Y + — = 5. Demonstrati ca
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