
1. a) Determinaţi numerele ı̂ntregi x şi y care verifică relaţia

x2 + y2 = x + y + xy.

b) Arătaţi că ecuaţia
x2 + y2 = x + y + xy + 2013

nu are soluţii ı̂ntregi.
c) Arătaţi că ecuaţia

x2 + y2 = x + y + xy + 2014

nu are soluţii ı̂ntregi.
d) Arătaţi că există o infinitate de valori naturale ale lui n pentru care ecuaţia

x2 + y2 = x + y + xy + n

are soluţii ı̂ntregi şi că există o infinitate de valori naturale ale lui n pentru care
ecuaţia de mai sus nu are rădăcini ı̂ntregi.

2. Ana a scris 34 de numere naturale pe câte un cartonaş şi a plasat cartonaşele
cu faţa ı̂n jos, pe o masă. Într-o mutare, Bogdan poate să ı̂ntrebe care este pari-
tatea sumei numerelor scrise pe 7 cartonaşe alese de el. Care este numărul minim
de mutări după care Bogdan poate determina paritatea sumei tuturor celor 34 de
numere scrise pe cartonaşe.

3. În interiorul pătratului ABCD se consideră două puncte, M şi N , astfel ı̂ncât
m(∠MAN) = m(∠MCN) = 45◦, M ∈ Int(∠NAD). Suprafeţele triunghiurilor
MAD, MCN şi NAB se colorează cu roşu, iar suprafeţele triunghiurilor MCD,
MAN şi NCB se colorează cu albastru.
Arătaţi că suprafaţa colorată cu roşu şi suprafaţa colorată cu albsatru au aceeaşi
arie.
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