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Problema 1. Determinaţi numerele naturale nenule a şi b pentru care

ab + ba = 2ab.
∗ ∗ ∗

Problema 2. Fie ABC un triunghi obtuzunghic, cu m(^A) > 90◦. Bisectoarele
exterioare ale unghiurilor ^B şi ^C intersectează dreptele AC, respectiv AB, ı̂n
punctele E şi F . Fie P un punct oarecare al segmentului (EF ) şi M , N , Q
proiecţiile lui P pe dreptele AC, AB, respectiv BC.
Demonstraţi că PQ = PM + PN .

∗ ∗ ∗

Problema 3. Câte soluţii (a, b, c, d) are ı̂n mulţimea numerelor ı̂ntregi ecuaţia

a2 + b2 + c2 + d2 = 22017 ?
∗ ∗ ∗

Problema 4. O prinţesă locuieşte ı̂ntr-un apartament format din 17 camere dis-
puse ı̂ntr-un rând. Fiecare cameră are o uşă către exterior şi există câte o uşă ı̂ntre
oricare două camere vecine. Prinţesa ı̂şi petrece fiecare zi ı̂ntr-o cameră care este
vecină cu camera ı̂n care şi-a petrecut ziua precedentă. Într-o zi, soseşte un prinţ
dintr-o ţară ı̂ndepărtată, hotărât să cucerească prinţesa. Majordomul ı̂i explică
acestuia obiceiurile prinţesei şi ı̂i comunică regulile pe care trebuie să le urmeze ı̂n
ı̂ncercarea de a o peţi pe prinţesă:
În fiecare zi prinţul poate alege una din uşile exterioare şi bate la acea uşă. Dacă
prinţesa este ı̂n respectiva cameră, ea ı̂i va deschide uşa şi ı̂n cele din urmă se
va căsători cu prinţul. Dacă prinţesa nu este ı̂n respectiva cameră, atunci nu se
ı̂ntâmplă nimic, iar prinţul va avea o nouă şansă a doua zi.
Din păcate, biletul de ı̂ntoarcere al prinţului expiră după 30 de zile. Are prinţul
suficient de mult timp la dispoziţie pentru a fi sigur că o poate cuceri pe prinţesă?

∗ ∗ ∗


