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1. Fie ABCD un trapez in care (AB) este paralel cu (CD). Fie P un punct
pe [AC], iar @ un punct pe [BD] astfel incat <APD = <BQC. Demonstrati ca
<JAQD = <BPC.

2. Fie a, b, c numere reale pozitive sau nule astfel incat a + b+ ¢ = 1. Demonstrati

ca
2 2 2
5+2b+c d+2c+a 5+2a+0 > 13,

1+a 1+ 1+c -

3. Spunem despre o pereche de numere intregi (a, b) ca este cipriota dacaa > b > 2,
a si b sunt prime intre ele si a + b divide a® + b*. Demonstrati ca exista o infinitate
de perechi cipriote distincte.

4. Fie C un cerc de raza 1 si fie 7' un numar real. Spunem despre o multime de
triunghiuri ca este T-merara daca ea satisface urmatoarele trei conditii:

e varfurile fiecarui triunghi apartin multimii C;

e triunghiurile au interioarele doua cate doua disjuncte (dar doua triunghiuri pot
avea un varf sau o latura comuna);

e fiecare triunghi are perimetrul mai mare ca 7.

Determinati toate numerele reale T cu proprietatea ca, pentru orice numar natural
n > 1, exista o multime 7-merara care contine exact n triunghiuri.

Timp de lucru: 4 ore



