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1. Pentru orice numar natural n notam cu S(n) suma cifrelor sale in baza 10.
Spunem ci un numdr este ,,frumos” daca S(n?) = S(n). Determinati toate valo-

rile posibile ale sumei cifrelor unui numar frumos.

2. Fie n > 2 un numar natural fixat. Determinati toate numerele reale z > —1 cu

proprietatea ca, pentru orice numere reale ay, as,...,a, > 1 are loc inegalitatea
a+x as+x an+x<a1-a2-...-an+x
5 5 e 5 = 5 :

3. Fie n > 2 un numar natural. Se considera 2n bile. Pe fiecare din aceste bile
este scris cate un numar. Presupunem ca, oricum am grupa aceste 2n bile in n
perechi, exista doua perechi care au aceeasi suma.

(a) Aratati ca patru dintre aceste bile au acelagi numar.

(b) Aratati ca pe bile sunt scrise cel mult n — 1 numere distincte.

4. Determinati toate numerele reale a pentru care exista un gir infinit de nu-
mere reale pozitive xg, x1, T2, x3,... care verifica pentru orice n egalitatea x,,o =

VaTpi1 — T

Timp de lucru: 4 ore



