BARAJE JBMO FRANTA 2015
Al treilea baraj pentru JBMO, 25 martie 2015

1. 2014 persoane stau intr-un rand. Fiecare din ele fie spune mereu adevarul, fie
minte mereu. Fiecare din cele 2014 persoane afirma: ,,sunt mai multe persoane
care mint la stanga mea decat persoane care spun adevarul la dreapta mea”. Cati
mincinogi pot fi printre persoanele din rand?

2. Fie ABC un triunghi. Notam cu D piciorul bisectoarei unghiului ZA. Fie M si
N doua puncte ale lui [AD] astfel incat ZNBA = ZCBM. Fie E al doilea punct
de intersectie a dreptei BM cu cercul circumscris triunghiului ACM si fie F' al
doilea punct de intersectie a dreptei C'N cu cercul circumscris triunghiului ABN.
Demonstrati ca A, E/, F' sunt coliniare.

3. Determinati toate numerele naturale m si n care verifica ecuatia 2" = 3™ + 23.

4. Determinati toate functiile f : R — R cu proprietatea ca

fxf(y) —yf(x) = flay) — 2y,

pentru orice x si y reale.

Timp de lucru: 4 ore



