luni, 26 tunie 2017

Problema 1. Determinati toate multimile formate din sase numere naturale nenule consecutive care
au proprietatea ca produsul a doua dintre numere, adunat cu produsul altora doua dintre numere este
egal cu produsul celor doua numere ramase.

Problema 2. Fie z,y, z numere naturale nenule astfel incdt x # y # z # x. Demonstrati ca
(x +y+ 2)(xy + yz + zz — 2) > Jzy=.

Cand are loc egalitatea?

Problema 3. Fie ABC un triunghi ascutitunghic astfel incit AB # AC si I', de centru O, cercul
sau circumscris. Fie M mijlocul lui [BC] si D un punct pe I' astfel incat AD L BC'. Fie T' un punct
astfel incdt BDC'T este paralelogram si (Q un punct de aceeagi parte a dreptei BC ca si A astfel incat

/BQM = /BCA si /CQM = /CBA.

Dreapta AO intersecteaza I' in E, (E # A) iar cercul circumscris triunghiului ET'Q) intersecteaza I’
in punctul X # E. Demonstrati ca punctele A, M gi X sunt coliniare.

Problema 4. In plan se considers un poligon regulat P cu 2n laturi, A1As ... As,, unde n este un
numar natural nenul. Spunem ca un punct S aflat pe o latura a lui P este vizibil dintr-un punct £
exterior lui P, daca segmentul deschis (SFE) nu contine puncte de pe laturile lui P. Coloram laturile lui
P cu trei culori (se ignora varfurile lui P, ele nu se coloreaza), astfel incat fiecare latura este colorata
cu exact o culoare si fiecare culoare este folositd micar o datd. In plus, din orice punct al planului,
exterior lui P, sunt vizibile puncte de cel mult doua culori. Determinati numarul de colorari distincte
de acest fel (doua colorari sunt considerate distincte daca macar una din laturi este colorata diferit).
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