Faza I: a OM din 12 dec.2015-SERBIA:

Cercul inscris in triunghiul 4BC, cu: | AB|<| AC|, este tangent la laturile
[BC],[AC] si [4AB], in mod respectiv in punctele D, E si F. Notam cu M si N, punctele

de intersectie ale bisectoarei unghiului B]\C, cu dreptele DE si DF; iar cu K —piciorul
iniltimii duse din varful 4. Demonstrati ca punctul D — este centrul cercului inscris in

triunghiul KMN.

SOLUTIE (Mihai Miculita):

Fig.1.

I. Voi arata mai intai, ca: BM,CN 1 Al (I —fiind centrul cercului inscris) (v.Fig.1).

Intr-adevir, notand cu: o = m(l?l??) = m(IA/\C), p= m(I/B;l) = m(ﬁ???) si cu:

y:m(@):m(@), avem: a+ f+y7=90". (1)

Tinand acum seama de relatia (1), din triunghiul /CE, dreptunghic in E, obtinem ca:

m(ﬁ?):90°—m(@):900—)/:a+ﬂ;

asa ca, din:
IE 1 AC
ID 1 BC

}:EZEEEIE(: 900):IDCE—inscriptibil: m(E/D\C) =m(Ejz‘)=. (2)

Pe de alta parte, MIB — fiind un unghi exterior al AI4AB, avem:

o 718)

Din relatiile (2) si (3), rezulta ca:

:m(IA/E)ij(]/Bjél): 3)

EDC = MIB = IBDM — inscriptibil = m(ﬁﬂa) - m(ﬁa) =90° = [BM L 4I]. (4)
In mod analog se aratd ca: CN L AI. (5)




II. Voi arata acum ca: AKMN ~ AABC (v.Fig.2). Avem:
AK 1 BC

BM L AL (4)
AK 1 BC
CN L Al (5)

}: ABKM —inscriptibil = m(K/Z\ZV) = m(ﬁ) =20;(6)

= AKMN ~ AABC.
} = AKNC —inscriptibil = m(m) = m(B/54) =2y;(7)

Fig.2.
I11. In fine, voi arita ¢ (MD si (ND — sunt bisectoare in AKMN'!
ID 1 BC

BM L AI} = BDMI — inscriptibil = m(lﬁ/l?\f) - m(ﬁgz*) y

=
m (K/MTV) =2 (6)
= (MD — este bisectoarea KMN.

In mod analog se artati ca (ND — este bisectoarea KNM . m

Solutia de mai sus este foarte ingenioasd. Daca va punetiintrebarea, dar oare cum o fi intuit autorul ei
ca BM si CN sunt perpendiculare pe Al 7", rdspunsul il gasiti in rezolvarea lui Vlad Vergelea care a pornit
invers, dinspre concluzie catre ipoteza, deducand succesiv faptele pe care le are de demonstrat.



Problema s3pt3manii 24.

Cerecul inseris in triunghiul ABC cu AB < AC este tangent la laturile [BC, [AC]
si [AB] in mod respectiv in punctele D, E si F. Notam cu M si N punctele de
intersectie ale bisectoarei unghiului <BAC cu dreptele DE si DF, iar cu K pi-
ciorn! indlimii duse din varful A, Demonstrati ca punctul D este centrul cercului
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Problema a fost selectata de Mihai Miculifa. Ii multumesc pe aceasta cale pentru
ajutorul constant pe care ni-l acorda.
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