Pe laturile unui patrulater inscriptibil ABCD, comstruim in exteriorul patrulaterului,
dreptungiurile: ABML =CQRD si ADST = BNPC. Notam cu O,,0,, O, si O, —centrele celor
patru dreptunghiuri. Aratati ca patrulaterul 0,0,0,0, —este un dreptunghi.
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Fig.1.

SOLUTIE (Mihai Miculita):
1).Din faptul ca (v.Fig.1):

[40,]=[BO,|=[CO,]=[DO;]; (1)
ABML = CORD(dreptunghiuri)={  O,AL=0,CD=0,DC; (2)
0,B4=RDO; (3)
si din:
AO,|=|D0O,|=|BO, |=|CO,|;, 4
ADST = BNPC(dreptunghiuri) = {[ /i] [/\4] [/\2] [/\2] )
TAO,=0,DS=0,BC=0,CB. (5)
Pe de alta parte, tinand seama de faptul ca:
ABCD —inscriptibil = m(@) =180° — m(B/C?)) =>m (Lj) =
~ 360" —[m(@)+m(@)+m(@’)} ~360" —{900 +[180° —m(B/@)}+90°} -
 (BCD) = LT = 5D; (6)

si atunci, din:




O,AL'=DCO; (1)
LAT = BCD; (6) 3m(@)=m(O/I\AL)+m(LA/\T)+m(@):
TAO, = BCO,; (5)

—

:m(D/Ca)+m(B/C7))+m(B/C62):m(O3C02):>0/1:464 5536\02
[40,]=[CO;]; (1) } = AO, 40, = AO,CO, =
[40,]=[CO,]; (4)

=[00,]=[0.0,] ™)

In mod analog ardtim ca: AO,BO, = AO,DO, = |[0,0,]=[0,0,]|. (8)
Din relatiile (7) si (8), rezultd pand acum, ca patrulaterul 0,0,0,0, —este un paralelogram.

Asa ca ne mai raimine de aritat el are diagonalele congruente, sau ca el are un unghi drept.
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Fig.2.
2). Din faptul ca (v.Fig.2):
A40,0, = ACO,0, = 40,0, = CO,0,
ADO,0, = ABO,0O, :>D/O—\403 EB/O-\zol = m(Ol/O\&)er(@):

AO,AD = ACO,P = A0,D = CO,P

{0400 -+ (40D)  n(DE0T] [+ (50C)-| m{ 50T - {EL0,) |-



=m(A/04\D)+m(B/07:)=m((7)2\13)+m(3/07:)=180° - m(OTOTQ)er(Q’OZ\Q):ISOO . (9P

e de alta parte, Intrucat:

0,0,0,0,~0,0,0,0, - paralelogram =|m(0,0,0,) = m(5162\03) . (10)

in fine, din relatiile (9) si (10), urmeaza ca: m(010403) —m (0]/0\203 ) =90’ m

OBSERVATIE: Aceastd problema este Inruditd cu urmatoarea problema a lui H. VAN AUBEL
(problema 879 din MATHESIS, 1893, p.216): Centrele patratelor construite in spre exterior pe
laturile unui patrulater convex, sunt varfurile unui pseudopitrat ').

! Printr-un pseudopitrat, intelegem un patrulater care are diagonalele perpendiculare si congruente. Notiunea de
pseudopatrat a fost introdusa de catre JOSEPH NEUBERG intr-un articol apdrut in 1894, p.268-271 din revista belgiana

MATHESIS, intitulat: "Sur quelques quadrilatéeres spéciaux".



