Problema saptamaéanii 35.

Fie € un cerc cu centrul in O gi A un punct exterior acestuia. Tangentele din A la
cerc intersecteaza cercul in punctele B gi C. Fie P un punct pe semidreapta opusi
lui (C'A si D proiectia lui P pe AO. Dacd BD intersecteaza a doua oard cercul in
punctul E, aratati ca dreapta PE este tangenta cercului .

Remarca: Afirmatia ramane adevaratd pentru orice punct P al dreptei AC.

Solutie:

Vom trata numai cazul D € (OA), cazul O € (DA) fiind analog, iar cazul O = D
imediat.

In triunghiul isoscel ABC, (AO este bisectoare, deci AO 1. BC. Cumsi PD 1 AO,
deducem ca PD || BC, deci avem <EDP = <EBC = <FECP (ultimele doua
unghiuri subintind acelasi arc, EC, al cercului €.

Rezultda ca C, D, FE, P sunt conciclice. Dar si punctele O, D,C, P sunt conciclice
(se afld pe cercul de diametru [OP)), ceea ce arata ca C, D, E, O, P sunt conciclice,
deci OF 1 EP, adica EP este tangenta la cerc.



Remarca: (Viad Vergelea, Nicolcea Horia)
Daca {H} = OC N DP, atunci H este ortocentrul triunghiului AOP. Notand
{F} = AH N OP, avem, evident, ca AF L OP i, mai putin evident, cad F' € BE.



