DOUA PROBLEME INRUDITE

Problema 1. Cercurile % (01, R1) si 42(02, R2), R1 > R», sunt tangente interior in punctul A.
O dreapta d, taie cercul 47 in punctele B, C si este tangenta cercului %% in punctul D. Atunci
(AD este bisectoarea unghiului < BAC.

Problema 2. Cercurile % (01, R1) si 62(02, R2), R1 > Ra, sunt tangente interior in punctul A.
O dreapta d taie cercurile ) si %> in punctele B, C, respectiv D1, Do. Atunci (AD; si (ADy
sunt izogonale 1n triunghiul ABC.

Problema 1 se poate demonstra cu o omotetie. Problema 2 se poate demonstra usor cu unghi-
uri: dacd t este tangenta comund celor doud cercuri (in A), D; € (BD3) si X € t este in
acelagi semplan determinat de AD; ca si B, atunci m(< BADy) = m(<XAD;) —m(<« XAB) =
m(<XDyD1) — m(< XAB) = m(< D, AC).

Desi problema 2 pare si fie un caz particular al problemei 1 (anume acela in care D; = Ds),
demonstratia de mai sus nu funtioneaza. Se poate obtine insa problema 2 din problema 1 prin
trecere la limita.

Reciproc, se poate obtine problema 1 din problema 2 ducand o tangenta la %, paraleld cu d.
Notédnd cu D punctul de tangentd, avem din problema 1 cd (AD este bisectoarea unghiului
< BAC. Dar si unghiurile < DAD; si |[vaaDAD5 sunt congruente, de unde concluzia.



