A 60-a OLIMPIADA DE MATEMATICA A REPUBLICII MOLDOVA
Chisinau, 27 martie 2016
A doua proba de evaluare pentru OBMJ 2016

BJ5. Numerele reale a si b satisfac sistemul de ecuatii

a®-a’+a-5=0,
b®-2b% +2b+4=0.

Aflati valoarea numerica a sumei a+b.

BJ6. Determinati toate perechile (X, Y) de numere naturale care satisfac
ecuatia

5 =vy* +4y +1.

BJ7. Inpatratul ABCD punctul E este mijlocul laturii AD. Punctele G si F sunt
situate pe segmentul (BE) astfel incat dreptele AG si CF sunt perpendiculare

pe dreapta BE. Demonstrati ca DF =CG.

BJ8. Nicu joaca la calculator urmatorul joc. Initial numarul S din calculator are valoarea
S = 0. La fiecare pas Nicu alege un numar oarecare a (0 < a < 1) si il introduce in
calculator. Calculatorul, in mod arbitrar, sau aduna acest numar a la numarul S sau il
scade din S si afiseaza pe ecran rezultatul nou pentru S. Dupa aceasta Nicu face
urmatorul pas. Se stie cd printre oricare 100 de operatii consecutive calculatorul cel
putin o datd aplica adunarea. Fie dat un numar arbitrar M > (. Sa se arate ca exista o
strategie pentru Nicu care oricand i va permite lui dupa un numar finit de pasi sa obtina
un rezulat S > M.

Timp alocat - 4,5 ore astronomice

Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.

MULT SUCCES!
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BJ5. JleiicTBuTenbHbIE UKCIa a W b YJOBIETBOPSAIOT CUCTEME ypaBHEHUU

a*-a’+a-5=0,
b®—2b%* +2b+4=0.

HatiguTe uncioBoe 3HauyeHUE CyMMBl A + b.

BJ6. Haiigute Bce mapsl (X, Y) HATYPAJIbHBIX YHUCEJ, Y/IOBIECTBOPSIOIINE
YPaBHEHHUIO

5" = y* +4y+1.

BJ7. B xBagpate ABCD Touka E - cepeauHa ctopoHbl AD. Touku G u F
pacroJioKeHbl Ha OTpe3ke (BE) Tak, yTo mpsiMbie AG U CF TepreHIuKyIspHbBI
npsmont BE. Jlokaxure, utro DF =CG.

BJ8. Bans wrpaet Ha KOMIIBIOTEpE B CIICAYIONIYI0 Urpy. [lepBoHadambpHO 9nciao S B
KoMIbroTepe umeeT 3HadeHue S = 0. Ha xaxmgom mare Bans BrIOMpaeT HEKOTOpOE
guciio a (0 < a < 1) u BBOOUT ero B KomibioTep. KoMmnbroTep, ciaydaitHIM 00pa3om,
aM00 CKJIAABIBAET 3TO YUCIO & K YUCIY S, TMO0 BBIYUTHIBAET €ro M3 S U BBIBOJUT HA
9KpaH HOBBIN pe3ynbrar misa S. [locne storo Bans nenmaer cnemyrommii xon. M3BectHo,
yTto cpenu Jro0bix 100 mociaenoBaTeNnbHBIX OMEpalMii KOMITBIOTEP XOTsI Obl OJMH pa3
npumensietr cioxenue. [lycts 3agano sHekotopoe uncino M > 0. [Tokazats, uro ans Banu
CYILIECTBYET CTpATErus, MO3BOJISIIONIAsl €My BCErJa 3a KOHEUHOE YHCIIO IAroB MOIYYUTh
pesynbTat S > M.

Bpeﬂ/lﬂ BbINOJIHEHUA — 4,5 aACmpOHOMUHECKUX Haca

Kaorcoas npasuilbHo peuleHHaA 3a0aya oyerusaenics 6 7 bannos.

KEJAEM YCIIEXOB!



