A 59 —a OLIMPIADA DE MATEMATICA A REPUBLICII MOLDOVA
Chisinau, 2 martie 2015
Prima proba de evaluare pentru Olimpiada Balcanicd de Matematica pentru Juniori 2015

BJ1. Fie numarul a=123456789. Sa se compare numerele

2014% § 2015

BJ2. Sa se arate un exemplu de 15 numere naturale nenule cu proprietatea ca daca fiecare
dintre ele este marit cu unu, atunci produsul tuturor numerelor marite este de 2015 ori mai mare
decat produsul numerelor initiale.

BJ3. Fie Q cercul circumscris triunghiului ABC. Tangentele duse la cercul Q 1in
punctele A si B se intersecteazd in punctul P, iar mediatoarea laturii (BC) taie dreapta

AC in punctul Q . Demonstrati cadreptele BC si PQ sunt paralele .

BJ4. Pe tabla sunt scrise numerele 1, 2, ..., 33. Un elev efectueaza urmatorul procedeu:
alege doud numere dintre cele scrise pe tabla astfel, incat unul dintre ele este multiplul celuilalt
numar; dupa alegere el sterge cele douda numere si scrie pe tabla catul lor. Elevul repeta procedeul
de atatea ori pand cand pe tabla rdiman doar numere fard multipli. Sa se determine cite numere
raman pe tabla in situatia, in care elevul nu mai poate repeta procedeul.

Timp de lucru: 4 ore 30 minute.
Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.

MULT SUCCES!



59 —ans MATEMATHYECKAS OJUMIIMAJIA PECITYBJIMKHU MOJIJIOBA
Kuwunsy, 2 mapma 2015 200a
[TepBeiii oTOopounslit Typ anst FOHMOpckoit bankanckoit Matemarnueckoit Onummnuanst 2015 roga

BJ1. Ilycts 3agano uucno a =123456789. CpaBHure uucna

2014% , 2015%"

BJ2. Haiigute 15 HeHyneBbIX HATYpaJIbHBIX YHCEN TaKUX, YTO IPU MPUOABICHUH €TUHUIIBI
K KaXXIOMY YHCITy, IPOU3BEJCHUE BCeX yBearmueHHbIX yrcen B 2015 pasza Gonbiie uem
IIPOM3BEICHUE HMCXOIHBIX YHCEI.

BJ3. Ilycts Q onmcanHas oOkpyxHocTh TpeyroibHuka ABC . KacatenbHble,
MpoBeeHHbIE K OKpykHOcTH (2 B Toukax A u B, mnepecekarorcs B Touke P, a
cepennHHbBIN eprieHauKysap cropousl (BC) mepecekaer mpsmyto AC B Touke Q .

Hokaxwure, yto npsmele BC u PQ mnapamienbHsl

BJ4. Ha nocke nanucansl uncia 1, 2, ..., 33. OnuH y4eHHK JeNaeT CIeAYIOUINi mpuém:
BBIOMpAET /1Ba YKclia U3 HAMHMCAaHHBIX Ha JIOCKE TaK, YTO OJIHO M3 YKCEN KPAaTHO JIPYroMy; Mmocie
ATOTO BHIOOPA OH CTUPAET JTH JIBa YMCIIA U TMHIIET Ha TOCKE YaCTHOE ATHX YHCe. YUYCHHK
MOBTOPSIET MPUEM CTOJIBKO pa3, MOKa Ha JIOCKE OCTaHyTCs TOJIbKO drciia 6e3 kparHbix. Haliaure
CKOJIBKO YHCEIl OCTaHYTCSI Ha JJOCKE MOCJIe TOTO, KaK YYSHHK HE CMOXKET YK€ MTOBTOPHUTH
YKa3aHHBIN IPHEM.

Bpems pabomer: 4 uaca 30 munym.
Kaoicoas npasunvho pewennas 3adaua oyenusaemcs 7 OUKamu.

/KEJIAEM YCIIEXOB!



