1. Fie zq,x9, ..., 2,41 numere reale pozitive. Aratati ca
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2. Se considera un triunghi ABC' si punctele M € (AB), N € (BC), P € (CA).
Demonstrati ca mediana din A a triunghiului AM P, mediana din B a triunghiului
BN M si mediana din C' a triunghiului C' PN sunt concurente daca si numai daca
dreptele AN, BP si CM sunt concurente.

3. Avem doua cutii cu pietricele. Una contine p pietricele, cealalta ¢ pietricele.
Avem voie sa facem urmatoarele doua feluri de mutari: putem fie sa scoatem cate o
pietricica din fiecare cutie, fie sa triplam numarul de pietricele dintr-una din cutii.
a) Putem goli ambele cutii dupa o succesiune de mutari din cele doua feluri daca
p = 100, ¢ = 2007 Dar daca p = 101, ¢ = 2007

b) Determinati perechile (p,q) de numere naturale nenule pentru care cele doua
cutii pot fi golite printr-o succesiune de mutari.

4. Fie E gi respectiv F mijloacele laturilor [BC] si [C'D] ale unui patrulater convex
ABCD. Segmentele [AE], [AF] si [EF] impart ABC'D in patru triunghiuri ale
caror arii sunt patru numere naturale consecutive.

Aflati aria maxima a triunghiului BAD.

5. Numerele 1,2, 3,...,100 de pe axa numerelor sunt capetele a 50 de segmente,
fiecare din numerele 1,2, 3,...,100 fiind capat pentru unul din segmente.
Demonstrati ca printre cele 50 de segmente exista fie doua de lungimi egale, fie
doua care au suma lungimilor egala cu 100.



