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BJ5. Numerele reale a, b, ¢ sunt pozitive, iar numerele reale p, q,r € [0; %} satisfac egalitatea

p+ q+r = 1. Sa se demonstreze inegalitatea

pab + gbc +rca < = - (a + b+ c)?.

co| —

BJ6. Sa se determine toate tripletele de numere reale (x,y, z) care satisfac ecuatia

doyz = 2t +yt + 21+ 1.

BJ7. Punctele M si N sunt situate respectiv pe diagonala (AC) si latura (BC) ale patratului ABC'D
astfel incat M N = M D. Sa se determine masura unghiului M DN.

BJ8. Un punct M(z,y) al planului cartezian de coordonate zOy se numeste laticeal daca el are
coordonate intregi. Fiecare punct laticeal se coloreaza in rosu sau albastru. Sa se demonstreze ca in plan
exista cel putin un dreptunghi cu varfuri laticeale de aceeasi culoare.

Timp de lucru : 4 ore si 30 min. Fiecare problema se apreciaza cu 7 puncte.

57-as MATEMATNYECKAA OJIMMITIAIA PECITYBJINK MOJIZIOBA
Bropoii or6opounsrii Typ musa FOBMO 2013, 16 mapta 2013 rozaa

BJ5. JleiicTBuTebHbIE YnCIa @, b, ¢ TOJIOXKUTENBbHBI, a JAeficTBUTE/IbHbIE YUCIA P, ¢, T € [O; %]
YJIOBJIETBOPSIOT paBeHCTBY p + q + r = 1. Jlokaxkute HepaBeHCTBO

pab + gbc +rca < = - (a + b+ c)?.

co| —

BJ6. Oupesenure Bce TPOiKY JAEHCTBUTEIBHBIX YUCE (T, Y, 2), KOTOPBIE YJIOBIETBOPSIOT YPABHEHUIO

dayz =t + ¢yt + 24 + 1.

BJ7. Touku M u N pacmosoxkensl coorBercTBenno Ha juaronann (AC) u cropone (BC) kBajapara
ABCD rak, uto MN = M D. Oupenenure Beauaunny yria M DN.

BJ8. Touka M (x,y) koopuHarHOi m10ckocTd £y HAZBIBACTCS EJIOUUCICHHOMN, €CIIi €6 KOODIMHATHI
nesibie uncia. Kakjash 1eiodnc/ieHHas TOYKa IJIOCKOCTH paccKpallleHa B KpacHbI WiIn ToJyOoil IBer.
JlokaxkuTte, 9TO Ha IJIOCKOCTU CYIIECTBYET 10 KpaiiHell Mepe OJIMH MPAMOYTOJILHUK C IEJI0YUCICHHBIMU
BEPIIHHAMEI OJMHAKOBOI'O IIBETA.

Bpemsa paborsi: 4 yaca 30 MUHYT. Kaxknast 3a/1a4a oneHuBaeTcst 7 6ajjiamMu.



